Решение задач
Задача 1:
На базаре продаются рыбки, большие и маленькие. Сегодня три больших и одна маленькая стоят вместе столько же, сколько пять больших вчера. А две большие и одна маленькая сегодня стоят вместе столько же, сколько три больших и одна маленькая вчера. Можно ли по этим данным выяснить, что дороже: одна большая и две маленьких сегодня, или пять маленьких вчера. 
Решение:
Обозначим «рыбные цены»: сегодня большая рыба стоит bc, а маленькая mc. Вчера большая стоила bv, а маленькая –  mv. Тогда из условий задачи имеем два уравнения
3bc + mc = 5bv, 2bc + mc = 3bv + mv.
Отсюда получаем:
5mv = (2bc + mc – 3bv)5 = 10bc + 5mc – 3(3bc + mc) = bc + 2mc.
То есть пять маленьких вчера стоили столько же, сколько одна большая и две маленькие сегодня. 
Ответ: можно, пять маленьких вчера стоили столько же, сколько одна большая и две маленькие сегодня. 



Задача 2:
Вычислить сумму , если .
Решение: 

Так как , то, разделив обе части исходного уравнения на a, получим . Заметим, что , т. к. . Таким образом, . Тогда .
Ответ: –1.

Задача 3:
На плоскости дан отрезок АВ. Где может быть расположена точка С, чтобы треугольник АВС был остроугольным? 
Решение:
Построим на АВ как на диаметре окружность и проведем через А и В две прямые, перпендикулярные отрезку АВ. Точка С может находится между этими прямыми вне круга.



Задача 4:
Существует ли такой момент, когда часовая, минутная и секундная стрелки образуют попарно углы в 120°?
Решение:
Будем отмерять время от полудня. Предположим, что t < 12 ч – нужный момент времени. Нетрудно понять, что тогда в момент времени 3t все три стрелки совместятся друг с другом. Угол между направлениями совмещения часовой и минутной стрелок составляет  полного оборота; минутной и секундной стрелок –  полного оборота. Числа 11 и 59 – взаимно простые. Поэтому все три стрелки совмещаются только в начале отсчёта. Тем самым 3t – это 12 или 24 часа. Тогда t – это 4 или 8 часов. Однако в эти моменты времени минутная и секундная стрелки совмещаются, а не образуют угол в 120°. Поэтому искомого момента времени не существует.
Ответ: не существует.

Задача 5:

Докажите, что уравнение   имеет решения в целых числах. 


Доказательство:
Преобразуем уравнение к следующему виду . Уравнение имеет решения, например, .

Ответ: 
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